Olimpiai szakkor, 2017. szept. 29.

1. Egy sakkversenyen nok és férfiak vettek részt, mindenki jatszott min-
denkivel egyszer. Minden partiban a gydztes 1, a vesztes 0 pontot kapott,
dontetlen esetén 1/2-1/2 pontot kaptak. Mindegyik versenyzére teljesiilt az,
hogy az altala a ndk ellen elért 6sszpontszam ugyanannyi volt, mint az altala
a férfiversenyzok ellen elért 0sszpontszam.

Bizonyitsuk be, hogy a verseny résztvevéinek szama négyzetszam volt.

2. Bizonyitsuk be, hogy egy konvex sokszognek mindig van harom olyan,
egymas melletti csticsa, hogy e harom csics altal meghatarozott haromszog
kortlirt kore tartalmazza a konvex sokszoget.

3. Az alabbi egyenletek koziil melyekre igaz az, hogy végtelen sok megol-
désa van az egész szdmok korében: x? +y? + 22 = 3xyz, 22 +y? + 2% = 22yz,
22+ y? + 2% = zy2?

4. Vannak-e olyan P(z,vy,2), Q(x,y,z), R(z,y,z) hdromvaltozés poli-
nomok, amikre teljesiil az

(z—y+1* Pry—2-1%Q+(z—-20+1> R=1
illetve az

(—y+1)* P+y—2-1°-Q+(z—az+1)° R=1
azonossag?’

5. Van véges sok négyzetiink, melyek osszteriilete 4. Bizonyitsuk be, hogy
elhelyezheték a sikon tgy, hogy lefedjenek egy 1 oldalhosszisagi négyzetet.

6. Egy 10 x 10-es tabla mezoire n zsetont akarunk elhelyezni gy, hogy
ne legyen koztiik 4 olyan, amelyek egy, a tabla oldalaival parhuzamos oldali
téglalap csucsait alkotjak. Mi az a legnagyobb n érték, amire ez megtehet?

Jutalomfeladat. Van egy trimérlegink, ennek harom serpenydje van.
Ha sulyokat tesziink a serpenyoOkbe, és a sulyok kozott egy legkisebb van,
akkor annak a serpenydje felemelkedik, ha két vagy harom legkisebb suly van,
akkor a serpenyck mozdulatlanok maradnak. Van 6 érménk, amik koziil 2
hamis, nehezebbek a jo érméknél. A trimérleg két mérésével allapitsuk meg,
hogy melyik 2 érme a hamis.
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